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Annotatsiya. 

Ushbu maqolada to‘plamlarning ekvivalentligiga doir ayrim masalalarning  

Kantor-Bernshteyn teoremasi yordamida yechish usullari keltirilgan. 

Аннотация. 

В данной статье представлены методы решения некоторых задач, 

связанных с эквивалентностью множеств, с использованием теоремы Кантора-

Берштейна. 

Annotation. 

This article presents methods for solving certain problems related to the 

equivalence of sets using the Cantor–Bernstein theorem. 

 

 1-ta’rif. Agar A va B to‘plamlar o‘rtasida o‘zaro bir qiymatli munosabat 

mavjud bo‘lsa, u holda bu to‘plamlar ekvivalent yoki teng quvvatli to‘plamlar 

deyiladi va A~B kabi belgilanadi. 

2-ta’rif. Natural sonlar to‘plami va unga ekvivalent bo‘lgan to‘plamlar sanoqli 

to‘plamlar deyiladi. Sanoqli bo‘lmagan cheksiz to‘plam sanoqsiz to‘plam deyiladi. 

Endi to‘plamlar quvvatini solishtirish uchun muhim bo‘lgan ba’zi teoremalarni 

keltiramiz: 

  1-teorema. Chekli yoki sanoqli to‘plamlarning soni chekli yoki sanoqli 

yig‘indisi ham chekli yoki sanoqli to‘plamdir. 

2-teorema. Agar A to‘plam sanoqsiz bo‘lib, B uning chekli yoki sanoqli qismi 

bo‘lsa, u holda A\B to‘plam A to‘plamga ekvivalent bo‘ladi. 

3-teorema (Kantor-Bernshteyn). Agar A va B to‘plamlarning har biri 

ikkinchisining qismiga ekvivalent bo‘lsa, u holda ular o‘zaro ekvivalent bo‘ladi. 

1-misol.  [𝑎, 𝑏] ∽[𝑐, 𝑑]  (𝑎 < 𝑏, 𝑐 < 𝑑)   ekanini ko‘rsating. 

https://doi.org/10.5281/zenodo.17082418


International Journal of Education, Social Science & Humanities. 
Finland Academic Research Science Publishers     
ISSN: 2945-4492 (online) | (SJIF) = 8.09 Impact factor 

Volume-13| Issue-9| 2025 Published: |22-09-2025|    
  

40 Publishing centre of Finland 

Buning uchun (𝑎, 𝑐) va (𝑏, 𝑑)  nuqtalardan o‘tuvchi to‘g‘ri chiziq tenglamasini 

tuzing (1-rasm). 

𝑥 − 𝑎

𝑏 − 𝑎
=
𝑦 − 𝑐

𝑑 − 𝑐
⇒ 𝑦 =

𝑑 − 𝑐

𝑏 − 𝑎
(𝑥 − 𝑎) + 𝑐 ⇒ 𝑦 =

𝑑 − 𝑐

𝑏 − 𝑎
𝑥 +

𝑏𝑐 − 𝑑𝑎

𝑏 − 𝑎
 

Endi  ∀𝑥1, 𝑥2 ∈ [𝑎, 𝑏]  nuqtalarni olamiz.  [𝑐, 𝑑]  kesmada ularga mos keluvchi 

nuqtalar  𝑦1, 𝑦2  bo‘lsin. U holda 𝑦1 − 𝑦2 =
𝑑−𝑐

𝑏−𝑎
(𝑥1 − 𝑥2)  bo‘ladi. Bunga ko‘ra agar 

𝑥1 ≠ 𝑥2 bo‘lsa, u holda 𝑦1 ≠ 𝑦2 bo‘ladi va aksincha, agar  𝑦1 ≠ 𝑦2  bo‘lsa, 𝑥1 ≠ 𝑥 

bo‘ladi. Biz [𝑎, 𝑏] va [𝑐, 𝑑]  kesmalar o‘rtasida bir qiymatli munosabat o‘rnatdik. 

Demak, [𝑎, 𝑏] ∽[𝑐, 𝑑]  ekan. 

 
1–rasm. 

2-misol. [0,1] ∽(0,1) ekanini ko‘rsating. 

Buning uchun 𝑥𝑛 =
1

𝑛
   (𝑛 = 1,∞)  ketma-ketlikni olamiz va ushbu 

𝜙(𝑥) =

{
 
 

 
 
𝑥𝑛+2, 𝑥 = 𝑥𝑛, 𝑛 ∈ 𝑁, 𝑛 ≥ 2
1

2
, 𝑥 = 1

𝑥, 𝑥 ≠ 𝑥𝑛, 𝑥 ≠ 0, 𝑛 ∈ 𝑁
1

3
, 𝑥 = 0

 

funksiyani tuzib olamiz. Tuzilgan 𝜙(𝑥) funksiyasi [0,1]  segmentni (0,1) 

oraliqqa o‘zaro bir qiymatli akslantiradi. Demak, [0,1] ∽(0,1) ekan. 

3-misol. Koeffitsiyentlari ratsional sonlardan iborat bo‘lgan barcha ko‘phadlar 

to‘plami P sanoqli to‘plam ekanini ko‘rsating. 

Buning uchun darajasi n dan oshmaydigan ratsional koeffitsiyentli barcha 

ko‘phadlar to‘plamini Pₙ bilan belgilaymiz: 

𝑃𝑛 = {𝑓(𝑥) = ∑𝑎𝑘𝑥
𝑘, 𝑎𝑘 ∈ 𝑄, 𝑘 = 0, 𝑛

𝑛

𝑘=0

} 

𝑃𝑛 va 𝑄𝑛+1  to‘plamlar o‘rtasida bir qiymatli moslik o‘rnatamiz. 𝑃𝑛 to‘plamdan 

ixtiyoriy 𝑓(𝑥) = ∑ 𝑎𝑘𝑥
𝑘𝑛

𝑘=0   element olamiz. Ushbu 𝜙(𝑓) = (𝑎0, 𝑎1, 𝑎2, . . . , 𝑎𝑛) 

akslantirish 𝑃𝑛 to‘plamni 𝑄𝑛+1  to‘plamga o‘zaro bir qiymatli akslantiradi. Chekli 

sondagi sanoqli to‘plamlarning Dekart ko‘paytmasi yana sanoqli to‘plam bo‘lgani 
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uchun 𝑄𝑛+1  sanoqli to‘plam bo‘ladi. Demak, 𝑃𝑛 sanoqli to‘plam bo‘lgani uchun 

𝑃 = ⋃ 𝑃𝑛
+∞
𝑛=0  to‘plam ham sanoqli bo‘ladi. 
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